Due esercizi di topologia

Esercizio 1 (i) Siano K e K’ due sottoinsiemi compatti, non vuoti e disgiunti di C e sia

dist(K,K") == inf |z—Z2'|.
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Dimostrare che dist(K,K") > 0 e che esistono due punti z, € K e z; € K’ tali che
dist(K,K") = |zg — 2| .

(ii) Dimostrare che le stesse affermazioni valgono anche se si assume che K e K’ sono due
sottoinsiemi chiusi, non vuoti e disgiunti di C.

Esercizio 2 Sia Q un apertonon vuotodiC,5 > 0e
Qs :=1{z € Q| Ds(z) C Q}.

Dimostrare che Qs € aperto.

Suggerimento: Sia Ds(zy) C Q e sia C = 0Dg(z).
(i) Per compattezza, esistono zy, ...,z, puntidiC er ;> 0 tali che

n
CCA:= UD,j(zj) cQ.
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(ii) Sia r := dist(C,0A)/2 > 0. Dimostrare che
Dsyr(z9) € Ds(z9) UA C Q,

e concludere che, per ogni z tale che |z — zy| < r, Ds(z) C Q.



